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La técnica

» G espacio de problemas
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> A cada problema le queda asignada una solucién
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v

G espacio de problemas

v

S espacio de soluciones
p:G—S

v

v

A cada problema le queda asignada una solucién

veG— o(v).

v

Se pide que ¢ satisfaga ciertos axiomas

Axioma 1
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» G espacio de problemas
» S espacio de soluciones
» o:G— S
» A cada problema le queda asignada una solucién
veG— o(v).
» Se pide que ¢ satisfaga ciertos axiomas
Axioma 1
Axioma 2
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» G espacio de problemas
» S espacio de soluciones
» o:G— S
» A cada problema le queda asignada una solucién
veG— o(v).
» Se pide que ¢ satisfaga ciertos axiomas
Axioma 1
Axioma 2
Axioma m
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La técnica

Teorema

Existe una tnica

p:G—S
que satisface los axiomas anteriores. Ademads,

p(v)=...

(=)

=}
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Juegos Cooperativos

» Dado un conjunto finito de jugadores N = {1,..., n}, un juego
cooperativo se define como una funcién:

v:2N o R
tal que v(@) =0
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Juegos Cooperativos

» Dado un conjunto finito de jugadores N = {1,...,n}, un juego
cooperativo se define como una funcién:

v 2N SR

tal que v(@) = 0.

> v(S) es la valia de la coalicién S.
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Juegos Cooperativos

» Dado un conjunto finito de jugadores N = {1,...,n}, un juego
cooperativo se define como una funcién:

v 2N SR

tal que v(@) = 0.
> v(S) es la valia de la coalicién S.

» G conjunto de juegos cooperativos con espacio de jugadores N.
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Juegos Cooperativos

» Dado un conjunto finito de jugadores N = {1,...,n}, un juego
cooperativo se define como una funcién:
v:2V R
tal que v(@) = 0.
> v(S) es la valia de la coalicién S.
» G conjunto de juegos cooperativos con espacio de jugadores N.
» Problema: Asociar a cada v € G,un vector x € RV, es decir

0:G—RN
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Supongamos:

» N conjunto de museos
» boleto comn.

MUuSEos.

v(S) lo que se recave con boletos que exactamente visitan los S

«O>» «F»r « > < r = Al
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Ejemplo.

Supongamos:

» NN conjunto de museos.

» boleto comtin.

> v(S) lo que se recave con boletos que exactamente visitan los S
museos.

[m] = = =

Caracterizacién de Soluciones en Teoria de Juegos



La técnica

Juegos Cooperativos
Juegos y gréficas

La distribucién de herencias
Referencias

Ejemplo.

Supongamos:

» N conjunto de museos.

» boleto comiun.

> v(S) lo que se recave con boletos que exactamente visitan los S
museos.
> ©;(v) lo que le toca al museo /.
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Juegos cooperativos

Axioma 1 (Aditividad) o(v + w) = p(v) + p(w)

Teorema

(Shapley 1953) Existe una tinica ¢ : G — RN que satisface aditividad,
simetria, eficiencia y nulidad. Ademds esta esta dada por

oitv) = 3 202D (s U giy) - w(s))

S
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Juegos cooperativos

Axioma 1 (Aditividad) o(v + w) = p(v) + p(w)
Axioma 2 (Simetria) p(0v) = 0p(v)

Teorema

(Shapley 1953) Existe una tinica ¢ : G — RN que satisface aditividad,
simetria, eficiencia y nulidad. Ademds esta esta dada por

oi(v) = 3 =D (s U i) - w(s))

S
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Juegos cooperativos

Axioma 1 (Aditividad) o(v + w) = p(v) + p(w)
Axioma 2 (Simetria) p(0v) = 0p(v)
Axioma 3 (Eficiencia) > ..y wi(v) = v(N)

Teorema

(Shapley 1953) Existe una tinica ¢ : G — RN que satisface aditividad,
simetria, eficiencia y nulidad. Ademds esta esta dada por

oitv) = 3 202D (s U giy) - w(s))

S
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Juegos cooperativos

Axioma 1 (Aditividad) o(v + w) = p(v) + p(w)
Axioma 2 (Simetria) p(0v) = 0p(v)
Axioma 3 (Eficiencia) > ..y wi(v) = v(N)

El jugador i es un jugador nulo en v si y sélo si v(S U {i}) = v(S)
para todo S C N\{i}.

Teorema

(Shapley 1953) Existe una tinica ¢ : G — RN que satisface aditividad,
simetria, eficiencia y nulidad. Ademds esta esta dada por

oi(v) = 3 =D (s U i) - w(s))

S
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Juegos cooperativos

Axioma 1 (Aditividad) o(v + w) = p(v) + p(w)
Axioma 2 (Simetria) p(0v) = 0p(v)
Axioma 3 (Eficiencia) > ..y wi(v) = v(N)

El jugador i es un jugador nulo en v si y sélo si v(S U {i}) = v(S)
para todo S C N\{i}.

Axioma 4 (Nulidad) Si i es un jugador nulo en v entonces p;(v) = 0.

Teorema

(Shapley 1953) Existe una tinica ¢ : G — RN que satisface aditividad,
simetria, eficiencia y nulidad. Ademds esta esta dada por

oitv) = 3 =D (s U i) - w(s))

Si
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(N, v)

gV ={{i.j}|ieN,jeN,i#j}

GR={g|g<Cg"}

«O0>» «Fr» «E» « E o

(1)



Juegos y graficas

(N;v)

g ={{i.j}|ieN,jeN,i#j}
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Juegos y graficas

(N,v)
gN = {{I,j} | ieN,je N:’#J}

GR={g|gcg"}
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Juegos y graficas
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(N, v) (1)
g"={{ij}lieNjeN,ij}

GR={g|gce"}
» Definicién
A la funcién ¢ : GR — R” se le llama regla de asignacién si y sélo si para
toda g € GRy S € N/g se tiene que:

S dilg) = 1(S)

ieS
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>

Definicion

{i,j} € g se tiene que:

La regla de asignacion 1 es estable si y sélo si para toda g € GR y

Di(g) = vi(g\{i,j})
¥i(g) = ¢i(g\{ij})-

«O0>» «Fr «E» «E» = HAR




Juegos y graficas
» Definicion

La regla de asignacidn 1) es estable si y sélo si para toda g € GR y
{i,j} € g se tiene que:

Vi(g) > vi(g\{i,j})
Vi(g) > ¥i(g\{i,j})-
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Juegos y gréficas

» Definicién
La regla de asignacién 1 es estable si y sélo si para toda g € GR y
{i,j} € g se tiene que:

Yi(g) = ¥i(g\{i.j})
vi(g) = vi(g\{i.j})-
» Definicidn
La regla de asignacién 1 es justa si y sélo si para toda g € GR y

{i,j} € g se tiene que:

vig) — vile\{i,j}) = vilg) — ¥i(g\{i,/})-
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>

Definicidon

Para cada pareja (v,g) € G x GR sea v/g € G definido por:

(v/g)(s)= > »(T)

TeS/g



Juegos y graficas

» Definicidon

Para cada pareja (v, g) € G x GR sea v/g € G definido por:

(v/g)(S)= > w(T).

TeS/g
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» Definicién
Para cada pareja (v, g) € G x GR sea v/g € G definido por:

(v/g)(S)= > w(T).
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» Definicidn
Para cada pareja (v,g) € G x GR sea v/g € G definido por:
v/g)s)= Y w(T).

TeS/g

» Teorema

(Myerson). Dado un juego v existe una tnica regla de asignacion justa
1 : GR — R" la cual esta dada por:

¥(g) = Sh(v/g) para todo g € GR

donde Sh es el Valor de Shapley. Ademds si v es superaditivo la regla de
asignacion es estable.
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La distribucion de herencias

N={1,...,n}
M=A{1,...,n}
A
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La distribucion de herencias

N={1,...,n}

M={1,...,n}
A

ue RN
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La distribucion de herencias

N={1,...,n}

M={1,...,n}
A

ue RN

veRN, vj:Za,-j

ieM
~ Francisco Sanchez Sinchez

=} (=
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La distribucion de herencias

Problema
La matriz A, donde aj; es el valor que el heredero j le da al bien i.

m]
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La distribucidon de herencias

Problema
La matriz A, donde aj; es el valor que el heredero j le da al bien /.

Solucién
(u, x) donde u es lo que le toca a los herederos en bienes y x el
vector de conpensaciones economicas.
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La distribucidon de herencias

Problema
La matriz A, donde aj; es el valor que el heredero j le da al bien /.

Solucién
(u, x) donde u es lo que le toca a los herederos en bienes y x el
vector de conpensaciones economicas.

©(u,v) compensaciones
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La distribucion de herencias

Axiomas
Al Jo(u,v) =0.
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La distribucion de herencias

Axiomas
Al Jo(u,v) =0.

A2 (uj +i(u,v))v; = (uj + @j(u, v))v;
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Axiomas

Al Vp(u,v) =0.
A2 (ui +@i(u; v))v; = (4 + @j(u, v))vi .

A3 (u,x) es éptima de Pareto si y sélo si no existe otra solucién (u, X)
tal que

U+x>u+x

y la desigualdad estricta para al menos una coordenada.
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Teorema

La solucién (u, x) satisface los axiomas Al, A2 y A3 siy sélo si u
proviene de los mejores postores y x = 7ov — u.

o (w1 =
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